Pauta Control 8 de Matematicas 1

Programa de Bachillerato. Universidad de Chile.

Miércoles 19 de Mayo, 2010

Tiempo : 15 minutos .

Nombre:

Elija s6lo un problema.

1. Sea f:[1,00) — [2,00) definida por f(z) = 22 — 22z + 3. ;Es f una
funcién invertible?. De ser f una funcién invertible, encuentre f~1.

Solucidn:

Sea y = 22 — 22 + 3 entonces notamos que
y=2>-2r+3y—2=(r—1)>°

Luego f es una pardbola concava hacia arriba de vértice el punto (1, 2).
Como Dom(f) = [1,00), se tiene que f es inyectiva y como Im(f) =
[2,00), se tiene que f es epiyectiva. Por tanto f es biyectiva, lo que
implica que f es invertible.

Sea g : [2,00) — [1,00) definida por g(z) = vz —2 + 1 entonces
vemos que si z € [1,00)

(o N)x) = g(f(x) = g(a* — 22 +3)
= Va2-20+3-2+1

= Vo4t

= zrz—1+1

= X

y stz € [2,00)
(fog)x) = flg())=f(Ve—-2+1)
= Wr—2412%-2(Vz—2+1)+3
= (Vr—2+2Vr —2+1-2Vx —2-2+3
= x—242

= T

Por tanto f~! = g.



. 325 gigp>2
2. Sean f,g: R — R definidas por f(z) = |z|y g(z) = 29;3 2 g <o

Determine para cada = € R, (g o f)(x).

Solucién:

Sea x € R entonces (go f)(z) = g(f(z)) = g(|x|).
Si |x| > 2 entonces se tiene que g(|z|) =

Si |z| < 2 entonces g(|z|) = 2|z|.



