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Programa de Bachillerato. Universidad de Chile.
Otono, 2007

Tiempo: 35 minutos.
Nombre:
Elija solo un problema entre 1. y 2.

1. Sea f:R/{—1/2} — R definida por

_4—7$
2+ 17

f(z)

Grafica f mostrando asintotas e interseccion con los ejes. Explica tus procedimientos.

Solucion:

AN,

_4—7:5_—7

S 2r+1 2 x+i

1/4

Por lo tanto el grafico es el mismo que el de la funcién, definida en R+ por g(z) = ~=,
pero reflejado respecto al eje X y trasladado segun el vector (—1/2,—7/2).

/()

Por lo tanto las asintotas son x = —=1/2 y y = —7/2.

La inteseccion con los ejes son (0,4) y (4/7,0)
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El grafico es:

Aca va el grafico

. Sean f,g: R — R definidas por

2 —16 six<5h
f@ﬁ:{24—w;ax>5

y g(x) = |2x — 1|]. Encuentra para cada = € R el valor de f o g(z).

Solucion:

B (r)?—16 sig(x) <5
gof(z)_{g4—3g(x) sii(m)>5

Basta conocer para cuales valores de x se tieen que g(z) <5

Es decir, necesitamos conocer x tales que

22— 1] <5

Caso 1: Si z < 1/2 La inecuacién resulta:

1—-2z <5
T > —2
51:(_2a1/2]

Caso 2: Si z > 1/2 La inecuacién resulta:

20 —1 <5
<3
522(1/273]

Luego g(x) < 5siy solosix e [—2,3],
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luego:
(2c—1)?—-16 si—2<z<3

24 =32z —1| sixz>3
24 =32z — 1] sixz< -2

go f(x)

o lo que es lo mismo:

(2r—1)2—16 si—2<x<3
gof(x)=14 24—32zx—1) siz>3
24 —3(1—2x) siz< -2

. Grafica la funcién f : R — R definida por f(x) = sen(2z) — cos(2x). Explica tus
procedimientos.

Solucion:

Buscamos A y b tales que f(z) = Asen(2z — b).

Si tales constantes existen, entonces

sen(2x) — cos(2x) = Asen(2z)cos(b) — Acos(2x)sen(b)

Por lo tanto
Acos(b) =1
Asen(b) =1
Por lo tanto
Asen(b)

tan(b) = Acos(b)

=1

Un candidato a b es T



Reemplazando b en Asen(b) = 1, se obtiene
A=V2

De hecho

f(x) = V2sen(2x — %) = \/58671(21’)? - \/5005(21‘)? = sen(2x) — cos(2x)

Por lo tanto el grafico es:




