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1. Si (a,) es una sucesién de términos positivos, tal que para cualquier n € N
Ap+1

se cumple que 0,1 < < 0,2. jEs cierto que la serie Y a, converge?

n
Solucién:
Como para cada n € N se cumple que

Ap+41 <l
a, ~— 5

Se tiene que

1
Ap+1 < gan7 vn €N

Por ejemplo, ay < %al. Mas aun, para cada n € N, se cumple que

n
Gnt1 < (%) ar,

De hecho, supongamos que a,11 < (%)n aj; y como

an+2 S 3 an+1
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Se tiene que

—_



a1, hemos probado por induccién que

Como habfamos visto que az < &

1 n
0<apt1 < (5) a1, Yn € N

oo

Como la serie E a1(0,2)" converge, de hecho converge a %, entonces

1
por comparacin directa, la serie Y a,, converge.

. Sea (ay) una sucesién tal que 0 < a,, < 1 par todo n € N y ademds Y a,

diverge. Demuestra que la serie 1_7_2 , también diverge.
n

Como la serie ) a, diverge, entonces también diverge la serie ) %

Por otra parte, como 0 < a, < 1 se tiene que 0 < 1 < 1+44a, < 2,0

equivalentemente 5 +1a > 2 entonces

Qp, an
>—>0
14+ap 2

Como la serie ) % diverge, por comparacién directa, se tiene que la serie

an ~ 2.
T también diverge.




