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ALGUNOS PRODUCTOS
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CONSTANTES
7 =3.14159265359...
e =2.71828182846...
TRIGONOMETRIA
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Gréfica 1. Las funciones trigonométricas: sinx ,
cosX , tgx :
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Gréfica 2. Las funciones trigonométricas cscx ,
secx, Ctgx :
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Gréfica 3. Las funciones trigonométricas inversas
arcsinx , arccosx , arctgx :
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Gréfica 4. Las funciones trigonométricas inversas
arcctgx , arcsecx , arccscx :
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IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS
sin’ @+cos?0 =1
1+ctg® @ =csc? 6
tg? 0 +1=sec’ @

sin(-0) =-sin@
cos(—0) =cos@
tg(-0)=-tgo

sin(0+27)=sin@
cos (6 +2rr) = cos
tg(0+27)=tg0
sin(0+7)=-sing
cos(0+ ) =—cosf
tg(0+7)=tgo
sin(@+nz)=(-1)"sin®
cos(6+nz)=(-1)" cos®
tg(6+nz)=tgo
sin(nz)=0
cos(nz)=(-1)"
tg(nz)=0
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sina—sinﬁ:Zsin%( —f)-cos= (a+ﬂ)
cosa+cos,6’:Zcos%(aJrﬂ)-cos—(a—ﬂ)
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FUNCIONES HIPERBOLICAS
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Gréfica 5. Las funciones hiperbélicas sinhx ,
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FUNCIONES HIPERBOLICAS INV

sinh"x:ln(x+x/x2+l). vxeR
cosh IX:ln(Xi\/xz —1), x>1
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IDENTIDADES DE FUNCS HIP
cosh? x —sinh?x =1
1-tgh® x =sech® x
ctgh? x—1=csch? x
sinh(—x) = —sinhx
cosh(—x) = coshx
tgh(-x)=—tghx
sinh(x £ y) =sinh xcosh y + cosh xsinh y
cosh(x+ y) =cosh xcosh y +sinh xsinh y
tghx +tgh
oh(x+y)= 1?; tgh xtggh);
sinh 2x = 2sinh x cosh x
cosh 2x = cosh? x +sinh? x

ighax = 29X
1+tgh®x
sinh? x:%(cosh 2x-1)
cosh? x:%(costh +1)
tgh? x = cosh2x -1
cosh2x+1
tghx = sinh 2x
cosh2x+1

e” = cosh x +sinh x
e =coshx—sinhx
OTRAS
ax’ +bx+c=0
_-b++b®—dac
2a
b? - 4ac = discriminante
exp(a+if)=e“(cospxisinp) si a,feR
LIMITES

1
lim(1+x)x =e=2.71828...
x—=0

Iim[l+1] =e
) ™

limSEnX _y
x>0 X
Iiml—cosx:0
x>0 X
im® 1oy
x>0 X
I|mx—lfl
x-1 InX
DERIVADAS
f Ax)- f
D, ()= 3 = jim SO =T, Ay
dx -0 AX Ax—0 AX
d
Z(c)=
A0
d
a(cx):
di(cx")— nex"*
X
i(u+vtwi )= d—u L d—w
dx dx dx  dx
d du
Z(cu)=c—
dx( ) dx

d dv du
—(w)=u—+v—

dx dx  dx

d dw dv du
— (uvw) = uv——+uw—+vw—
dx dx dx dx
1(3)7 (du/dx) —u(dv/dx)
dx\v v

d a du

= e

dx(l'I ) ! dx

dF _dF du (Regla de la Cadena)
dx du dx

du_ 1

dx dx/du

dF _ dF/du

dx  dx/du

dy _dy/dt_ f(1)
dx  dx/dt f(t)

x=f, (t)
de{y = fz (t)

DERIVADA DE FUNCS LOG & EXP

d( Inu)= du/dx _1 du

dx u udx

d Ioge du
—(logu)=——-—

dx (logu)= u dx
i(0a )= Iogaed—ua>0 azl
dx u dx

d,, " du

er)=

dx ( ) dx

i(a )=a"Ina- du

dx dx
i(u”) w8y &
dx dx “dx

DERIVADA DE FUNCIONES TRIGO

d . du
—(sinu) =cosu——
dx dx

d . du
a(cosu) =-sinu—

dx
d du
tgu) =sec’ u—
(1Y) o
d , du
—(ctgu) =—csc’u—
dx( 9u) dx

i(secu) =secu tgud—"I
dx dx

i(cscu) =-cscu (:tguE
dx dx

d du
—(versu)=senu—
dx dx
DERIV DE FUNCS TRIGO INVER
d . 1 du
—(4sinu) = —
dx( ) J1-u? dx
d 1 du
—(Zcosu —
dx ( )=- J1-u? dx
d 1 du
dx( 9u) 1+u? dx
d 1 du
dx( 9u) 1+u® dx
d 1 du [+siu>1
—(Zsecu) = —
dx( )= Tufu? -1 dx{—siu<—l
—si 1
i(Lcscu): 1 stu>
dx uu?—1 dx [+siu<-1
i(Lversu) t Qv
2u-u? dx

DERIVADA DE FUNCS HIPERBOLICAS
isinhu = coshud—u
dx dx

icoshu —smhud—u
dx dx

itghu =sech? ud—
dx dx

d

—ctgh u=-csch’u du

isech u=-sechutghu du
dx dx

4 cschu = —cschuctghu du
dx dx

DERIVADA DE FUNCS HIP INV

isenh tu= 1 du

N
d 1 du +sicosh™u>0
—cosh u= u>

N —sicosh™u<0

1
fl h?u= —, ul <1
o C 1-u® d Jul
B . Mu u|>1
dx 1-u? dx
d 71 du-sisech*u>0ue(01)
—sech™u
dx \/ﬁ dx | + si sech tu<0,ue(0,1)
d 1 du
—cschlu=———=——-—,uz0
dx Jujv1+u? dx

INTEGRALES DEFINIDAS, PROPIEDADES
Nota. Para todas las formulas de integracién deberéa
agregarse una constante arbitraria ¢ (constante de

integracion).

L{f() g(x)}dx = jf
ch( x)dx = cjf
()= (x) dx+["f(x)dx

P (x)dx=-[ £ (x)d

jaf( Ydx =0

I X)dx<M-(b-a)
<f(x)<M VXe[ab] mM eR
[Jo(0a
9(

)VXe[a b]

j:g(x)dx
x)dx ceR

J x)dx<
()

[

J'adx:ax

jaf X)dx = aj

j(uiviwi--- dx:fudxij'vdxijwdxi---

I f ‘dx sia<b
INTEGRALES

judv =uv —_[vdu (Integracion por partes)
n+1

n#-1
+1

ju du—

du In\ ‘

INTEGRALES DE FUNCS LOG & EXP
J'e“du =e"

a' [a>0
J‘aduf
Inaa=1l

Jua'du=—— [u—ij

Ina Ina
jue“du =e'(u-1)
Ilnudu =ulnu-u :u(lnu—l)
J'Iog udu =—

(ulnu u)= (Inu—l)

Iulogaudu =— (2Iogau 1)

Juln udu :T(ZInu -1)

INTEGRALES DE FUNCS TRIGO
Jsin udu = —cosu

jcosudu =sinu

jsecz udu = tgu

J'csc2 udu = —ctgu

Jsecu tgudu = secu

Jcscu ctgudu = —cscu

Itg udu = —In|cosu| = In|secu|
Ictg udu = Injsinu|

Jsecudu =In|secu +tgu]

Jcscudu =In|cscu - ctgul

Isinzudu :E—lsin 2u
2 4

J'cos2 udu = 4+ Lsinau
2 4

J‘tg2 udu =tgu-u

jctg2 udu =—(ctgu +u)

jusinudu =sinu—ucosu
jucosudu =cosu+usinu
INTEGRALES DE FUNCS TRIGO INV

J'zsinudu —uzsinu++1-u?

Jécosudu =uzcosu—1-u*

J'ztgudu —uztgu—-Inyi+u?

Jéctgudu :uéctgu+|n«/1+7

J'zsecudu :uzsecu—ln(u+«/ﬂ)
=uZsecu—Zcoshu

Jécscudu :uécscu+|n(u+\/uzi—1)

=uZcscu+ Zcoshu
INTEGRALES DE FUNCS HIP
Jsinh udu = coshu

Icosh udu =sinhu
J'sechz udu = tghu
J'csch2 udu = —ctghu
Jsech utghudu = —sechu

Jcsch uctghudu = —cschu

Itgh udu = Incoshu
j'ctgh udu = In|sinhu|
j'sech udu = Ztg(sinhu)
j'csch udu = —ctgh™ (coshu)
= Intgh%u
INTEGRALES DE FRAC
J- du 1 Y

v+a? a ca
1
= T /ctgY
a a
du 1 u-a
=—Ih—= (u*>a*
qu—az 2a u+a ( )

d 1
Iaz —uu Eln% (uZ <a2)

INTEGRALES CON

I du :LsinH
va? -u? a
=—ZcosY
a
I In(u+\/uztaz)
Vu? +a2
J' du :im‘ u ‘
wattu? a ‘a+\/a2iuz\
'fi:lzcosg
uyu?-a* a u
Ll
a a

2
IVaZ —u’du :%\/az -u’ +%Asen§

j‘\/u2 +a’du :%\/u2 +a’ i%zlr1(u+«/u2 iaz)
MAS INTEGRALES
e (asinbu —bcosbu)
a’+b?
e® (acosbu +bsinbu)
a’ +b”

Iea“ sinbu du =
[ cosbu du =
s 1 1
Isec udu:Esecutgu+zln\secu+tgu\
ALGUNAS SERIES
(%) (x=% )
(0= 1)+ () () +- Vel )

2!
+ fw(xu)(x_xu)n

: Taylor
n!

()= £ (0)+ (0)x+-— (X

2!

f(n) (0) X"
n!

+et : Maclaurin
2 3 n
Xt X

e =1+ X+ —+—+t—+
2t 3 n!

X x3 XS X7 2n-1
SiNX=X—"+——"-+
31 51Tt
X XA XG 2n-2
COSX=1-"d———"t
21 41 6!

? n-1 X
IN(1+X)=Xx— T+ ==+ +(-1) -

X X X 1
ZigX=X——+——-——+-+(-1
9 3 65 7 (-9
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ALFABETO GRIEGO
Maytscula Minascula Nombre — Equivalente
Romano

Alfa

1 A o A
2 B B Beta B
3 r ¥ Gamma G
4 A 8 Delta D
5 E ¢ Epsilon E
6 z ¢ Zeta z
7 H n Eta H
8 ) 0 9 Teta Q
9 1 v lota 1
10 K K Kappa K
11 A 2 Lambda L
12 M n Mu M
13 N v Nu N
14 = 3 Xi X
15 o o Omicron o
16 n T w Pi P
17 P 1 Rho R
18 b G ¢ Sigma s
19 T T Tau T
20 Y v Ipsilon u
21 ®» b Phi F
22 X % Ji c
23 v v Psi Y
24 Q o Omega w

NOTACION
sin  Seno.
cos  Coseno.

tg  Tangente.

sec  Secante.

csc  Cosecante.

ctg Cotangente.

vers \Verso seno.

arcsind = £sin@  Arco seno de un angulo 6 .
u=f(x)

sinh  Seno hiperbélico.

cosh Coseno hiperbélico.

tgh  Tangente hiperbélica.

ctgh Cotangente hiperbdlica.

sech Secante hiperbdlica.

csch Cosecante hiperbdlica.

u,v,w  Funcionesde x , u=u(x), v=v(x).
R Conjunto de los nimeros reales.
Z={..,-2,-1,0,1,2,...} Conjunto de enteros.
Q  Conjunto de nimeros racionales.

Q°  Conjunto de nimeros irracionales.
N={123,..} Conjunto de nimeros naturales.

C  Conjunto de nimeros complejos.
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