IDENTIFICACION DE FORMAS

- Formas basicas
I_as formas de las funciones basicas

fle) ==z

Ctbica g(x) = x3 Raiz cuadrada

j(x) = /x

- Desplazamiento de una funcion
Notemos que una funcion la podemos desplazar de un
punto a otro indicando el movimiento horizontal /2 y
vertical k. El desplazamiento horizontal atecta a la co-
ordenada x — x — & de la funcion, y el desplazamiento
vertical a la coordenada y — x + k.

x—h y+k
JX)—> f(x—h)— f(x—h)+k

Ejemplo.

1) Sea f(x) = \/; la funcion 1nicial que desplazamos
2 lugares a la 1zquierda y 3 lugares hacia arriba. Deter-
mine la funcion final.

h = 2 lugares a la 1izquierda = —2

k = 3 lugares hacia arriba = 3

La transformacion de la funcidn es la siguiente:

\V/x T Vx 22 Vx 243

[La funcidn transformada es g(x) = \/ xX+2+3
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CONTINUACION

- Desplazamiento de una funcion

Ejemplo:

2) Sea h(x) = (x + 4)> + 7 la funcién original que se
desea trasladar 5 lugares a la derecha y 6 lugares hacia
abajo. Encuentre la funcion final.

h = 5 lugares a la derecha = 5

k = 6 lugares hacia abajo = -6

+4—(5)=(x—1
(x+4)2 47 O 1247

—6
s (x=1)24+7-6

La funcion final es entonces h(x) = (x — 1)> + 1

3) { Como se debe trasladar la funcion g(x) = [x —5| —3
para llegar a h(x) = |x|?

Respuesta: La funcion g(x) se debe trasladar 5 lugares
a la 1zquierda y 3 lugares hacia arriba.

- Polinomios
Un polinomio en la variable x es una expresion alge-
braica de la forma

n n—1 2
X T an_lx T ... T azx -T- alx ao

ay

donde n € Ny, = {0,1,2,3,4,...} y los términos
agp, ai,ar, ... ,a, son numeros reales y a, # 0.

La letra x recibe el nombre de indeterminada.

Los términos ay, ay, a,, ... ,a, se denominan los coefi-
cientes del polinomios.

Coeficiente principal se llama al coeficiente a, que
acompana a la potencia de x de mayor exponente.
Coeficiente constante se le denomina al término qy,.
Grado del polinomio se le llama al namero n. Lo de-
notamos como grado(p(x)) = n.

Ejemplo:

p(x) = 2x% +10x* —4x> + x> =9

Coeficiente principal: 2.
Coeficiente constante: 3.

Grado del polinomio: 6.

- Raiz de un polinomio

Decimos que x; es una raiz del polinomio si p(x;) = 0.
Ejemplo.
Determine s1 x; = —2 es raiz de p(x) = x? + 4x + 4.
Evaluamos p(-2) = (=2)? + 2(=2) + 4 = 0. Es raiz.

POLINOMIOS Y RAICES

- Cuabica con dos raices iguales y una distinta

La curva de la figura tiene una raiz x; = —2 y una raiz
doble en x, = x3 = 1. Se puede apreciar visualmente
pues apenas toca el eje x.

El polinomio de la figura se puede escribir como

p(x) = (x +2)(x = 1)
- Operacion con polinomios

Suma/resta: Se suman o restan los términos seme-
jantes.

5x% + 2x> + 8x
8x4 + 3x3 — 2x
13x% + 5x° — 6x

Multiplicacion: Se aplica la propiedad distributiva y
las propiedades de las potencias:

2x7 — 3x? + 4x

X 2x% =3

—6x° + 9x% — 12x

4x° — 6x* + 8x3

Ax° — 6x* +2x° + 9x2 — 12x

Division de polinomios:

( x3—3x2+3x—1) : (x—1)=x2—2x+1

— x> +x?
—2x% + 3x
2x% —2x
x—1
—x+1
0

Observe que
x> =3x"+3x—-1=x-1D(x*-2x+1)+ 0
———— e N —

.. .. , resto
dividendo divisor cociente

SUMATORIAS

- Notacion

n
Y a;=na+ay+ay+...+a, +a,
i=1

- Propiedades de las sumatorias
. n . n n
e Suma: )., (al- + b,-) =D, 1a;+ 2. b
n . n
e Suma con unaconstante c, },._, ca; =c ) ._, a

e Suma de una constante )., a=n-a

- Identidades

e Suma de los n primeros naturales

n

Z P nn+1)
i—1 2
Ejemplo: Sumar los primeros mil nimeros natu-
rales
1000
1000(1000 + 1
Y= (2 D _ 500,500

i=1

e Suma de los primeros »n naturales al cuadrados

Z’”’: 2 _ nnt H@n+ 1)
i=1 - 6

e Suma geométrica

n+1

n
r+r2+r3+...+r"=2r'=
i=1

- Ejercicios sumatorias

Encuentre la suma siguiente

S=2+4+8+16+ -
e —

10 términos

R: .S = 2.046.
10

o Z(i +2)? = 645
i=1

e Use el simbolo ) para escribir la suma 3 + 5 +
9 + ... 4+ 65 y encuentre su valor.



