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Introduccion



Materias que repasaremos

Temario
1. Ecuaciones
1.1 ;Qué es una ecuacion?
1.2 Ecuaciones lineales
1.3 Grafica lineal
1.4 Ecuaciones cuadraticas
1.5 Grafica cuadratica
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on?

:Qué es una ecuaci

En una expresion algebraica con uno o mas valores
indeterminados, una ecuacion es la bisqueda del valor adecuado
para estas variables que satisfagan la igualdad.

Estos valores indeterminados estan dados por simbolos,
usualmente con las letras x, y, z
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= x=-1
2. y>=25
= y=5
= y=-5
3.Z2—t=0
»z=1t=1
»z=4t=4
»z=-3,t=-3
-
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Ecuaciones de primer grado

Una ecuacion de primer grado, también conocida como ecuacion
lineal, es una expresion matematica en la que la incognita (variable)
tiene un exponente de 1.

Este tipo de ecuaciones se pueden resolver facilmente utilizando
operaciones basicas como suma, resta, multiplicacion y division.
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2-3+5=11

2. 3(y—4):15
= y—4=15+3

= y—4=5
> y=5+4

3(9—4) =15
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1L 33x+6)=09
* (3x+6)=2-9
* 3x+6=18
> 3x=18—-6
> 3x =12
> x=12-+3
> x=4

1
S3:4+6)=09
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14(x—2) =12
2.3(x+1)—2(x-3)=1

3. 3(x—8)=31(2x—5)

>

_ 5x=2
3=
x—3=2x+5
4x +2=3x—5
23x+2)=2-3(x+5)

54+10=3x—4

© ®©® N o on

Y =241
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1. 4x—2)=12 1.x=5
2.3(x+1)—2(x-3)=1 2. x=-8
3. 3(x—8)=3(2x—5) 3.x=-14
4. £43=2>2 4. x =2
5 TX—=3=2+5 5 x=2%
6. 4x+2=3x—-5 6. x=—7

7. 2(3x+2)=2-3(x+5) 7.x=-2
8. 5x+10=3x—4 8. x=—T

9. £ —2=%+1 9. x=-18
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Interpretacion grafica

Cuando vemos una ecuacion (lineal) de la forma:

mx+n=20

podemos considerar la funcién afin y = mx + n . En este contexto,
resolver la ecuacion original es equivalente a encontrar en qué
punto la grafica de la funcion corta al eje X.
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Interpretacion grafica

El valor de m se llama pendiente y determina qué tan inclinada esta
la linea de la gréfica.
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Interpretacion grafica

Elvalor de n se llama coeficiente de posicion y determina "donde
comienza"la grafica de la funcion.

L}
r
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Haga un bosquejo de los graficos de las siguientes funciones afines
y encuentre el punto en el que intersectan con el eje X

l.y=4(x—-2)—12

2.y=x+8
3.y=3(x—8)—3(2x—5)
4y=%_2x2.3

5. y=(05x—-3)-5

6. y=(4x+2)—(3x—5)
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Soluciones de la ecuacion lineal

La recta afin corta al eje x en

1. Silarectatiene una pendiente distinta de cero siempre
cortara al eje x en algln punto.

2. Sin embargo, sabemos que una recta paralela NO corta al eje
X, que no sea el eje x mismo. (No tiene solucién)

3. O bien, si es el eje x mismo, pasara sobre todos los valores de
X. (Tiene infinitas soluciones).
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Haga un bosquejo de los graficos de las siguientes funciones afines
y encuentre el punto en el que intersectan con el eje X

l.y=4(x—-2)—12 1. (5,0)
2. y=x+8 2. (-8,0)
3.y=3(x—8)—3i(2x—5) 3. (—14,0)
4oy=2_2x2.3 4. (%,0)
5 y=(5x—3)-5 5. (%,0)
6. y=(4x+2)—(3x—5) 6. (—7,0)
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Ecuaciones de segundo grado

Una ecuacion de segundo grado, también conocida como ecuacién
cuadratica, es una expresion en la que la incognita (variable)
alcanza un exponente maximo de 2. Estas ecuaciones dan como
resultado hasta dos posibles soluciones.

Este tipo de ecuaciones requieren un trabajo mas cuidadoso y
existen distintos métodos para hacerlo.

= Factorizacion

= Formula cuadratica

= Graficamente
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Factorizacion

Si tenemos una expresion como la siguiente:

x*—8x+12=0

Podemos intentar factorizar la expresion algebraica obteniendo:

(x—6)(x—2)=0

Como, utilizando nimeros reales, la nica manera de multiplicar
dos nimeros y que el producto sea cero es que alguno de ellos sea
cero. Entonces nos quedamos con dos posibles opciones.
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Factorizacion

X—6=Xx=6
X—2=>x=2

Obteniendo asi las dos posibles soluciones de la ecuacion.
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1.x24+5x—14=0
P x+7)(x—-2)=0
> Xx+T7=0=>x=—-T
> x—2=0=>x=2
2.2 4+3x—-5=0

P (X+5)(x—1)=0

> x—1=0=>x=1
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Resuelva las siguientes ecuaciones cuadraticas utilizando el
método de factorizacion

1.x24+6x+9=0
2. x*4+8x+12=0
x2—-25=0

X +4x+4=0

> W

5. 3x*+5x+2=0
6.3x2 —Tx+2=0
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Resuelva las siguientes ecuaciones cuadraticas utilizando el
método de factorizacion

1L.x*+6x+9=0 3.x2-25=0
* (x+3)(x+3)=0 * (x+5)(x—5)=0
> x=-3 > x; =-5
> X2:5

2.x*4+8+12=0 ,
4. x*+4x+4=0
* (x+6)x+2)=0
> x;=—6 - (X+2)2:O

>X2 -2 > x=-2
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53x2+5x4+2=0 53x2—7x4+2=0
= 3x+2)(x+1)=0 * 3x—-1)(x—2)=0
> 3x+2=0 > 3x—-1=0
> = 3x=-2 > =3x=1
>:>X:—% >:>X:%
> x+1=0 > x—2=0
> = x=-1 > =x=2
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Formula cuadratica

Dada una ecuacién de la forma:

ax>* +bx+c=0

Las soluciones se pueden encontrar con la siguiente formula

general:
—b + Vb2 —4ac
2a

ADVERTENCIA: Es mejor usar esta formula sélo si no es posible
obtener una factorizacién de manera rapida, pues suele ser
engorroso.
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1. x*+5x—14=0

. —5EV5-41(-14)  —5+./25156 _ —51./81 _ —54+9
C 21 = 2 =~ 2 T 2
_ =549 __
> =32 =2
» X2 = =59 = —7

2

2.2 4+3x—-5=0

. —3E/32-42(-5) _ —3+0F40 _ —34+49 _ —347
Cr 22 = 4 — T 4 T "2
=347 _
> X1 = - = 1
I |
> xp= = =3
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Resuelva las siguientes ecuaciones cuadraticas utilizando la
formula general.

1.x24+6x+9=0
2. x*4+8x+12=0
x2—-25=0

> W

X +4x+4=0
5. 3% +5x+2=0
6.3x —Tx+2=0
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Resuelva las siguientes ecuaciones cuadraticas utilizando la
formula general.

1.X°4+6x+9=0 1. x, = =3, = —3
2.x24+8x+12=0 2.X, = —6,X = —2
3.x2-25=0 3% =-5x=>5
2 _
4. x°4+4x+4=0 4oxp = 2% = —2
2 _
5.3x*+5x4+2=0 5 xl——g,xz——l
6.3 —-Tx+2=0
6 X]_ZZ,XZZ%
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Notemos que dentro de la formula general hay una raiz

vV b% — 4ac

Llamaremos a la cantidad subradical el discriminante de la
ecuacion.

A = b% — 4ac

Se representa con un tridngulo pues su uso da lugar a tres opciones.
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= Si el discriminante es negativo, la ecuacion no tiene
soluciones (reales)

= Siel discriminante es cero, tendra solucion Gnica.

= Siel discriminante es positivo, tendra dos soluciones
distintas.
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Interpretacion grafica

Cuando vemos una ecuacidn (cuadratica) de la forma:

ax* +bx+c=0

Podemos considerar la funcidn cuadraticay = ax® + bx + c. En este
contexto, resolver la ecuacion original es equivalente a encontrar
en qué puntos la grafica de la funcion corta al eje X.
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Interpretacion grafica

Elvalor de a indica la concavidad de la parabola. Mientras menor
sea su valor absoluto, mas "plana"se vera la gréfica.

= a > Ocarafeliz:)

= a < 0cara triste :(

Ecuaciones

1 \
&
2
5
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Interpretacion grafica

El valor de c indica un movimiento vertical de la parabola.

Ecuaciones 32/33




En la imagen se aprecian las funciones

y:x2—3x+2
y=—-2*+4x—1

1(x) = xA2-3%x42
2(x) = -2%xA2 + 4%x -1
h(x)=
i) =
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